SỞ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO HÀ NỘI
        ĐỀ CƯƠNG ÔN TẬP TOÁN LỚP 12

TRƯỜNG THPT NGUYỄN VĂN CỪ                                           SỐ 6
Phương pháp tọa độ trong không gian

I.Kiến thức cơ bản:

1.Hệ toạ độ trong không gian:
-Nắm được hệ trục toạ độ,toạ độ của 1 điểm,toạ độ của 1 véc tơ,biểu thức toạ độ của các phép toán véc tơ

· Trong KG Oxyz: 
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· Trong KG Oxyz: A(a1,a2,a3);B(b1,b2,b3)
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-Nắm được biểu thức toạ độ tích vô hướng của 2 véctơ: 
[image: image19.wmf]a

.
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-Độ dài của 1 véctơ: 
[image: image21.wmf]a

(a1,a2,a3)
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-Khoảng cách giữa 2 điểm: A(a1,a2,a3);B(b1,b2,b3)
[image: image23.wmf]..........
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-Góc xen giữa 2 véctơ 
[image: image24.wmf]a

(a1,a2,a3) và 
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(b1,b2,b3) là: 
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2.Phương trình mặt cầu:

-Nắm được các dạng pt mặt cầu:

· Mặt cầu(S) tâm I(a,b,c) và bán kính R có pt: ………………………

· PT: x2+y2+z2-2ax-2by-2cz+d = 0(với a2+b2+c2-d >0) là pt mặt cầu tâm I(..,..,..) và bán kính R =…………

3.Phương trình mặt phẳng:
-Hiểu thế nào là VTPT của mp.

-Thế nào là tích có hướng của 2 vectơ,biểu thức toạ độ của tích có hướng.
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-PTcủa mp qua điểm M0(x0,y0,z0) và có VTPT 
[image: image34.wmf]n

(A,B,C) là:…………………………

-Nếu mp
[image: image35.wmf](
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a

có PTTQ: Ax+By+Cz+D=0(A2+B2+C2>0) thì có 1 VTPT
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-Mp
[image: image37.wmf](
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 cắt các trục Ox,Oy,Oz lần lượt tại các điểm A(a,0,0);B(0,b,0);C(0,0,c) thì mp
[image: image38.wmf](
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có pt đoạn chắn là:
[image: image39.wmf]…………

-Vị trí tương đối của 2 mp:  mp(P): Ax+By+Cz+D=0 có VTPT
[image: image40.wmf]1

n

(A,B,C)

                                             mp(Q): A’x+B’y+C’z+D’=0  có VTPT
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· (P)// (Q)
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· (P)
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· (P) cắt (Q)
[image: image45.wmf]........
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-Khoảng cách từ điểm M0(x0,y0,z0) đến mp
[image: image48.wmf](
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có PTTQ: Ax+By+Cz+D=0(A2+B2+C2>0) là:
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4.Phương trình đường thẳng:
-Nắm được các dạng pt đường thẳng:

· Đường thẳng (d) qua điểm M0(x0,y0,z0) và nhận 
[image: image50.wmf]a

(a1,a2,a3) 
[image: image51.wmf]o
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làm VTCP thì ptts có dạng:
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Nếu a1a2a3
[image: image53.wmf]0
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thì (d) có pt chính tắc:  ……………………..

-Vị trí tương đối của 2 đường thẳng: cho (d) qua điểm M0(x0,y0,z0) và nhận 
[image: image54.wmf]a

(a1,a2,a3) là VTCP

                                                                 (d’) qua điểm M’0(x’0,y’0,z’0) và nhận 
[image: image55.wmf]'
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(a’1,a’2,a’3)là VTCP

· d//d’
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· d cắt d’
[image: image59.wmf]Û

hệ pt ẩn t,t’ có đúng 1 nghiệm:
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· d và d’ chéo nhau
[image: image61.wmf].......
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-Vị trí tương đối của đường thẳng và mặt phẳng:

Cho (d) có ptts: 
[image: image64.wmf]ï
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(a1a2a3
[image: image65.wmf]0
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),nhận 
[image: image66.wmf]a

(a1,a2,a3) là VTCP

và mp(P) có pttq: Ax+By+Cz+D=0(A2+B2+C2>0),nhận
[image: image67.wmf]n

(A,B,C) là VTPT

· (d)//(P) khi pt ẩn t: A(x+ta1) + B(y+ta2) + C(z+ta3) +D = 0 ……..

· (d)
[image: image68.wmf])

(

P

mp

Ì

khi pt ẩn t: A(x+ta1) + B(y+ta2) + C(z+ta3) +D = 0 ……..

· (d) cắt (P) khi pt ẩn t: A(x+ta1) + B(y+ta2) + C(z+ta3) +D = 0 ………

· (d) 
[image: image69.wmf]^

(P) 
[image: image70.wmf]Û
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II.Bài tập:

Bài1: Cho 
[image: image71.wmf]a

(1,5,1); 
[image: image72.wmf]b

(-1,15); 
[image: image73.wmf]c

(-1,-1,3)

a.Tìm toạ độ
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              b.CM: 
[image: image75.wmf]a

,
[image: image76.wmf]b

,
[image: image77.wmf]c

đồng phẳng.

Bài2: Cho 2 bộ 3 điểm: A(1,3,1); B(0,1,2);C(0,01) và M(1,1,1);N(-4,3,1);P(-9,5,1).Hỏi bộ 3 điểm nào thẳng hàng?

Bài3: Tính khoảng cách giữa 2điểm A,B trong các trường hợp sau:

a.A(3,-4,5) và B(1,3,0)                                                  b.A(2,3,4) và B(6,0,4)

Bài4: Tính tích vô hướng của 2 véctơ 
[image: image78.wmf]a

,
[image: image79.wmf]b

và góc giữa 2 véctơ đó trong các trường hợp sau:

a. 
[image: image80.wmf]a

(3,-4,5) ; 
[image: image81.wmf]b

(2,-1,1)       b. 
[image: image82.wmf]a

(2,-1,2) ; 
[image: image83.wmf]b

(5,3,4)           c. 
[image: image84.wmf]a

(-2,3,-1) ; 
[image: image85.wmf]b

(6,-9,3)

d. 
[image: image86.wmf]a

(4,1,1) ; 
[image: image87.wmf]b

(3,-3,0)        e. 
[image: image88.wmf]a

(1,-4,-1) ; 
[image: image89.wmf]b

(8,2,0)

Bài5: Xác định tâm và tính bán kính của mặt cầu trong các trường hợp sau:

a.x2+y2+z2-6x+2y-16z-26=0                                         b. x2+y2+z2+4x-2y-6z-50=0

Bài6: Lập pt mặt cầu(S) trong các trường hợp sau:

a.Có tâm I(5,-3,7) và bán kính r=2                                b.qua điểm M(2,-1,-3) và tâm A(3,-2,1)

c.có đường kính CD: C(2,3,4) và D(-4,1,6)                  d.qua 4 điểm: A(2,-2,3);B(3,2,4);C(1,3,2);D(2,3,1)

e.qua 3 điểm:A(0,8,0),B(4,6,2),C(0,12,4) và có tâm nằm trên mp(Oyz).

Bài7: Viết pt mp(P) trong các trường hợp sau:

a.qua điểm M(2,0,1) và nhận 
[image: image90.wmf]n

(1,1,1) là VTPT

b. qua điểm M(2,0,1) và song song với giá của 2 véctơ 
[image: image91.wmf]u

(0,1,1) và 
[image: image92.wmf]v

(-1,0,2)

c.là mp trung trực của đoạn thẳng PQ: P(1,-2,4);Q(3,6,2)

d.qua 3 điểm A(1,1,1);B(4,3,2);C(5,2,1)

e.qua điểm N(2,-5,3) và song song mp(Q): x+2y+z+4=0

f.qua điểm E(0,1,0);F(2,3,1) và vuông góc mp(R):x-2y+z=0

g.qua điểm H(3,-1,-5) và vuông góc với 2mp: mp
[image: image93.wmf](

)

a

:3x-2y+2z+7=0  mp(
[image: image94.wmf]b

):5x-4y+3z+1=0

h.qua điểm K(2,-1,2),song song trục Oy và vuông góc mp(T): 2x-y+3z+4=0.

i. qua 2 điểm I(2,0,0);J(0,3,0) và cách gốc O một khoảng là 6/7

j.song song mp
[image: image95.wmf](

)

g

có pt: 4x-4y+7z-3=0 biết khoảng cách từ điểm D(4,1,-2) đến mp(P) bằng 4.

Bài8: Xét vị trí tương đối của các cặp mp sau:

a.3x-2y+3z+7=0 và -9x+6y-9z-5=0    b.x-2y+z+3=0 và x-2y-z+3=0     c.x-y+2z-4=0 và  10x-10y+20z-40=0

Bài9: Tìm m,n để các cặp mp sau đây song song:

a.2x+my-3z+1=0   và  3x-5y+nz-3=0                   b.2x-5y-mz=0        và  nx-3y-2z-1=0

Bài10: Tính khoảng cách từ điểm M(1,2,0) lần lượt đến các mp:

(P): x+2y-2z+1=0       (Q): 3x+4z+25=0           (R):z+5=0

Bài11: Viết pt tham số của đường thẳng(d) trong các trường hợp:

a.qua điểmM(1,2,3) và có VTCP 
[image: image96.wmf]a

(3,3,1)        b.qua điểm A(1,0,-1) và vuông góc mp(P): 2x-y+z+9=0

c.qua điểm B(-1,2,-3) và song song với đường thẳng (d’) có pt: 
[image: image97.wmf]ï
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     d.qua 2 điểm C(1,-1,1) và D(2,1,4)

e.qua điểm A(2,0,-3)và vuông góc với 2 đưòng thẳng: (d1): 
[image: image98.wmf]4

1

1

1

1

+

=

-

=

-

z

y

x

   và (d2): 
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Bài12: Xét vị trí tương đối của 2 đường thẳng d vàd’ trong các trường hợp sau:

a.(d): 
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       (d’):
[image: image101.wmf]ï
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             b. (d): 
[image: image102.wmf]1
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       (d’): 
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c.(d): 
[image: image104.wmf]3
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         (d’): 
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Bài13:Tìm a để 2 đường thẳng sau đây song song? cắt nhau?

(d): 
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      và (d’): 
[image: image107.wmf]ï
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Bài14: Xét vị trí tương đối của đường thẳng và mp:

a.(d): 
[image: image108.wmf]ï
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 và (P):x+5y-7=0    b.(d): 
[image: image109.wmf]ï

î

ï

í

ì

-

=

+

=

=

t

z

t

y

t

x

1

2

1

 và (P):x+2y+z-3=0  c. (d): 
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 và (P):x+y+z-6=0

Bài15: Cho M(-2,3,0) và đường thẳng (d) có pt: 
[image: image111.wmf]ï
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a.CM:M
[image: image112.wmf]Ï

(d)                   b.Viết ptmp qua M và chứa (d).

Bài16: Cho (d): 
[image: image113.wmf]ï
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[image: image114.wmf]ï
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a.CM: d và d’ cắt nhau.Tìm toạ độ giao điểm.                b. Viết ptmp chứa dvà d’.

Bài17: Cho(d): 
[image: image115.wmf]ï
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[image: image116.wmf]ï
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a.CM:d và d’ chéo nhau.                     b. Lập ptmp (P)chứa d và //d’;mp(Q) chứa d’ và //d.

c.Tính khoảng cách giữa d và d’.        d. Viết pt đường vuông góc chung của d và d’.

Bài18: Cho điểm M(1,2,-1) và đường thẳng (d) có pt: 
[image: image117.wmf]ï
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a.Viết pt mp qua M và vuông góc (d).           b.Tìm hình chiếu H của điểm M trên (d).

c.Tính khoảng cách từ M đến (d).                 d.Tìm điểm M’ đối xứng với M qua (d).

Bài19: Cho mp(P) có pt: x+2y+3z-6=0 cắt các trục Ox,Oy,Oz tại các điểm A,B,C

a.Tìm toạ độ trực tâmH, trọng tâmG, tâmI của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC.

b.Lập ptts của đường thẳng qua I và vuông góc mp(P).

Bài20: Cho M(1,1,1) và mp(P) có pt: x+y-2z-6=0

a.Viết pt đường thẳng qua M và vuông góc với (P).       b.Tìm toạ độ hình chiếu của M lên mp(P).

c.Tìm điểm M’ đối xứng M qua (P).

Bài21: Viết ptmp(P) chứa (d): 
[image: image118.wmf]ï
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  và vuông góc mp(Q): x+2y+3z+4=0

Bài22: Viết pt đường thẳng (d’) là hình chiếu vuông góc của đường thẳng (d) có pt: 
[image: image119.wmf]ï
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 lên

a.Các mp toạ độ.                 b.mp(P): 3x+5y-z-2=0

Bài23: Trong KG Oxyz cho 4 điểm A(-2,1,0);B(0,10,3);C(2,0,-1);D(5,3,-1)

a.Viết pt mp(ABC).                                                                  b.CM:ABCD là 1 tứ diện.

c.Viết ptts của đường thẳng qua D và vuông góc mp(ABC).  d.Viết pt mặt cầu tâm D tiếp xúc mp(ABC).

Bài24: Trong KG Oxyz cho 4 điểm A(1,2,3);B(-1,0,2);C(0,1,7);D(2,0,5)

a.Viết ptts của đường thẳng AB,CD.Tính khoảng cách AB,CD.        b.Viết pttq mp(ABC).

c.Viết pt mặt cầu (S) tâm D,bán kính r=
[image: image120.wmf]14

.CM:mặt cầu (S) tiếp xúc mp(ABC).

d.Lập pt mp(P);mp(Q) song song với nhau và lần luợtchứa AB,CD.

e.Lập pt đường vuông góc chung của AB,CD.

Bài25: Cho 2điểm A(1,2,-1);B(7,-2,3) và đường thẳng (d) có pt: 
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a.CM: Đường thẳng (d) và đường thẳng AB cùng thuộc 1mp.Viết pt mp này.

b.Tìm giao điểm của (d) với mp trung trực của AB.

c.Tìm điểm I thuộc (d) sao cho chu vi tam giác ABI nhỏ nhất.Tính chu vi tam giác ABI với điểm I tìm được.

Bài26: Trong KG Oxyz cho 4 điểm A(-1,2,3);B(0,4,4);C(2,0,3);D(5,5,-4)

a.CM:A,B,C,D không đồng phẳng.           b.Tính diện tích tam giác ABC.

c.Lập pt mp(ABC),mp(ABD).    d.Viết pt đường thẳng qua trọng tâm của tam giác ABC và vuông góc mp(ABC).

e. Tính thể tích tứ diện ABCD.

f. Tìm chân đường cao H hạ từ đỉnh D xuống mp(ABC).Tìm điểm D’ đối xứng D qua mp(ABC).

g.Viết pt mặt cầu (S) ngoại tiếp tứ diện ABCD.

h.Tìm toạ độ tâm và tính bán kính của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC.

i.Viết pt mp (P) tiếp xúc mặt cầu (S) và // mp(ABD).       k.Lập pt mặt cầu có tâm D và tiếp xúc trục Oy.

Giải các bài toán sau bằng phương pháp toạ độ:

Bài27: Cho hình lập phương ABCD.A’B’C’D’ có cạnh bằng 1.

a.Tính khoảng cách từ A đến mp(A’BD);mp(B’D’C).

b.Gọi M,N,P lần lượt là trung điểm của BB’,CD,D’A’.Tính góc và khoảng cách giữa 2 đường MP và NC’.

Bài28: Cho hình lập phương ABCD.A’B’C’D’ có cạnh bằng a.

a.Tính khoảng cách giữa 2 đường thẳng CA’ và DD’.

b.Gọi M,N lần luợt là trung điểm AB và B’C’.Tính thể tích tứ diện ANBD’.

c.Tính góc và khoảng cách giữa AN và BD’.

Bài29: Cho hình hộp chữ nhật ABCD.A’B’C’D’ có độ dài 3 cạnh lần lượt là a,b,c.

a.Tính góc giữa DA’ và BD’.                        b.Tính khoảng cách giữa DA’ và BD’.

Bài30: Cho hình hộp chữ nhật ABCD.A’B’C’D’ với AB=a;BC=b;CC’=c.

a.Tính khoảng cách từ A đến mp(A’BD).      b.Tính khoảng cách từ A’ đến C’D.

c.Tính khoảng cách giữa 2 đường thẳng BC’ và CD’.  d.Tính khoảng cách giữa  mp (A’BD) và mp(CB’D’).

............................ Hết..........................
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